— — Nevlastni limita posloupnosti

Nevlastni limita posloupnosti

Pokud posloupnost diverguje nade vSechny meze (tedy neosciluje), fikdme, Ze nabyva nevlastni limity
+00. Nejdiive si vSak musime rozsitit dosud zavedené pojmy o nekonecna.

Rozs8ifena realna osa

T-0O-D-O0: obrazek s thly
Na nekonecna jsou mozné dva pohledy. My se pridrzime toho, ktery zavadi nekonec¢na dveé.

Definujeme R* Ry {+00} U {—00}. Nekonecna jsou pak zavedena takto:

e Usporadani: —oco < a < +00 Ya € R

a+ 00 =00 Va € R*\ {—o0}
—00—a=—00 Va € R* \ {400}

,

e Séitani:

a>0:a-(foo) ==+o00

e Nasobeni: Va € R*
a<0:a-(foo)=Foo
e Déleni: L 0 Va € R
+o0
e Absolutni hodnota: | £+ oo| = +0
+
e Nedefinované vyrazy: —oo + 0o, 0 - (+00), f’ =
0" +oo

Rozsifené supremum a infimum

Pokud mnozina M neni shora omezend, sup M = +oc.

Pokud mnozina M neni zdola omezena, inf M = —oo.
sup ) = —co
inf ) = +oo

(Jediny pfipad, kdy inf > sup.)

Definice:

{a,,} mé nevlastni limitu 400, pokud:

VK >0dng, Vn>ng:a, > K

T-0-D-0: Zde mize néco chybét. ..

VETA ():
Monoténni posloupnost mé limitu. Pokud je omezena, mé dokonce vlastni limitu.
DUKAZ:

Pro neklesajici posloupnost plati lim,,_,, a, = sup{a,}, podobné pro nerostouci. Déle viz
rozsifena definice suprema a infima.

Q.E.D.
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Véty o limitach pro nevlastni limity

V.1- (o0 jednoznacnosti limity) plati i pro nevlastni limity.

V.2- (omezend a konvergentni posloupnost) nema pro nevlastni limity smysl.

V.3- (limita vybrané posloupnosti) plati i pro nevlastni limity.

V.4- (aritmetika limit) plati i pro nevlastni limity, ovSem pouze, je-li vyraz vpravo definovén.
(Tuto podminku tedy pfidame navic.)

o V.5- (limita a uspotddani) plati i pro nevlastni limity.
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