— Véano¢ni besidka (Satnaika)

Vanoc¢ni besidka (Satnarka)

n darct dostane nazpét n darkt.

Kazda z n! moZnosti je stejné pravdépodobna. Jaka je

pravdépodobnost, ze nikdo nedostane zpatky svaj darek?

Matematicka formulace

Hleddme égﬁ), §(n) = pocet permutaci 7 mnoziny {1,...,n} bez pevného bodu.

Pevny bod: i je pevny bod, pokud 7 (i) = i.

VETA (Satnaika):

/L:1
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Priklad:
5(1) = 1! (1—%) =0
5(2) = 2! <1—%+%) =1
5(3) = 3! (111!+21, 31,> =2
DUKAZ:

Sp = mnozina v8ech permutaci {1,...,n}
Ai={reS,,i=1,...,n: 7(i) =i}
|A;] = (n —1)! (Prvek i stoji, ostatni se propermutuji.)

Pro I = {iy,...,ix} C{1,...,n} plati:

ﬂ A; = mnozina vsech permutaci 7
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mnoziny {1,...,n} takovych, ze w(i1) =i1,...,7(ix) = k.

| ﬂ A;| = (n—k)! (t prvka stoji, ostatni se propermutuji.)
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— — Véano¢ni besidka (Satnaika)
Q.E.D.
Tedy pravdépodobnost, Ze nikdo nedostane zpét sviij darek, je:

5(n) 11 11
=l gty A 0.36787
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