— — Véta o sudosti (princip sudosti)

Véta o sudosti (princip sudosti)

VG = (V,E): Y degg(v) =2|E|
veV

DUKAZ:

Vlevo kazda hrana prispéje 2x.
Q.E.D.

Dtsledek:
VG: pocet vrcholu kazdého stupné je sudy.

Poznamka:

Neplati pro nekoneéné grafy (o-o-o-o----).

Skore grafu

G = ({v1,...,v,}, E), skére grafu G = D(G) = (degg(v1),...,dega(vy,))
Dvé skére povazujeme za stejné, pokud se lisi pouze poradim prvk.

Priklad:

ma skére (1,2,2,2,3).

0o

/ N\
0o-0-0-o0
k nému neni izomorfni.

Véta o skore:

D:(dlv"'7dna Ogdl S Sdn)
D je skore néjakého grafu, pravé kdyz
Dl = (d17 sty dn—dn—lvdn—d" - 17 . )dTL—2 - 17 dn—l - 1)
je skore néjakého grafu.
Priklady pouZziti:

Je (1,2,3,3,3,4,4) skére néjakého grafu?
(1,2,2,2,2,3) skére néjakého grafu?
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— Skére grafu

(1,2,1,1,1)
(1,1,1,1,2)
(1,1,0,0) < (0,0,1,1)
(0,0,0)
je skoére grafu.
Je (1,1,1,2)?
(1,0,0)
(0,0,1)
(07 _]-)
neni.
Je (0,1,2,3,4,4)?
(0,0,1,2,3)
(0,—1,0,1)
DUKAZ:
“@’7
G’ mé skére D’. P¥idame ke G’ novy vrchol v, a spojime ho hranou s vrcholy v, _1,
Up—2, ..., Un_g, . Dostavame tak graf se skére D.
“:>’7
Predpokladame, ze G = ({v1,...,v,}, E) ma skére D. Oznadme d = d,, = degv,,.
Prvni pfipad: Z v, vedou hrany do vrcholi v, 1,0, _2,...,0p_g. Odstranénim

v, pak z téchto hran dostaneme graf se skére D’.
Druhy piipad: Neplati prvni pfipad, tedy potom je vrchol v, propojen s jinymi
vrcholy, nez je poslednich d,,, neboli:

i<n—d<j: {viv,}€E, {vjo,} ¢ E

Ale protoze degv; (= d;) < degv; (= d;), existuje vy, (k # i, j) takovy, ze {v;, v, } €
E, {v;,v;} ¢ E (tedy existuje zase né&jaky vrchol vy, takovy, ktery je spojeny s vj, ale
ne v a tim se stupenn kompenzuje).

Ptidame do E hrany {v;, vy}, {vj, v, }, odebereme z E hrany {v;, v, }, {vj, vi}. Skére
tak zstava D, ale zmizela neposednd hrana mimo poslednich d,, prvki (vrcholy v;, v;
jsme misto pies v, spojili pfes vy). Pievedli jsme tedy situaci na prvni pfipad.

Q.E.D.



