— Pocet koster K,

Pocet koster x,
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VETA (Cayleyho formule):
Vn > 2: podet koster grafu K,, je n" =2 (tedy pocet stromii na {1,...,n}).
Piiklad:
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20 = 1 kostra.
n:3'._._. ._._. ._._.
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2
3! = 3 kostry.
n = 4: 12 koster typu housenka, 4 kostry typu vé&jir.

DUKAZ:

Slunce: Strom, v némz vSechny hrany jsou zorientovany smérem od jediného vrcholu

(st¥edu slunce).

Pozorovani 1:

Pocet stromt na {1,...,n} je roven
poétu slunci na {1,...,n}
n
DUKAZ:

Kazdy strom odpovidd n sluncim (méme v kazdém stromu n moZnosti volby
stiedu). Q.E.D.

Sousluni: Orientovany graf, kde kazda komponenta je slunce.

Pozorovani 2:
Po odstranéni libovolnych &k hran ze slunce dostaneme sousluni s k+1 komponentami
(slunci).
DUKAZ:

Ztejmy z obrazku. Vyhozenim hrany ze slunce se slunce rozpadne na 2 dalsi
slunce. Q.E.D.

Pozorovani 3:

Pridanim orientované hrany do sousluni dostaneme opér sousluni, pravé kdyz pii-
dana hrana vede do stfedu libovolné jiné komponenty (slunce).

DUKAZ:
7 obréazku.

Dukaz véty:

Z grafu izolovanych vrchold 1,...,n dostaneme slunce na {1,...,n} postupnym
pridavanim n — 1 orientovanych hran pravé, kdyz pridand hrana vzdy vede z libo-
volného vrcholu do stfedu jiné komponenty.

Méme n(n — 1) moznosti volby prvni hrany. MoZnosti volby druhé hrany méme
n(n—2). Pro t¥eti hranu mame n(n — 3) moznosti. ... Pro (n —1). hranu médme n -1
moznosti.

Celkem méme n"~!(n — 1)! moZnosti, jak zvolit 1. a% (n — 1). hranu. Kazdé slunce
dostaneme (n — 1)!-krat. Slunci tedy dostaneme n"~! a stromt tak bude n" 2.

Q.E.D.



