Orientované grafy
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— Orientované grafy

Orientovany graf: G= (v, E), kde V' je libovolné koneénd mnozina a E=VxV.

Definice:

deg™ v = vstupni stupeii v = pocet hran vedoucich do v.
deg™ v = vystupni stupen v = pocet hran vedoucich z v.

G = ({a,b,¢}, {(a,0), (b,b), (a,¢), (¢, a)})
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Definice:

deg™b=2
degb=1

G je slabé souvisly, pokud Vz,y € V existuje (neorientovand) cesta z x do y.
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G je slabé souvisly, pokud Vz,y € V existuje orientovand cesta z x do y.
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Definice:

Orientovany graf G je eulerovsky, pokud lze nakreslit jednim uzavienym orientovanym

tahem.

o e — e — -

VETA (podminka eulerovského grafu):

G = (v, E) je eulerovsky <= G je slabé souvisly a Vo € V : deg™ v = deg ™ v.

DUKAZ:
P
Ziejmé.
e
LEMMA:

()

Kazdou hranou grafu splitujictho (%) vede uzavieny orientovany tah.
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— Orientované grafy

DUKAZ:
Nejdelsi orientovany tah danou hranou je uzavieny. Kdyz ho totiz vedeme,
postupné umazéivame hrany a nakonec ndm podle rovnosti v (%) zbyde jen

posledni hrana, ktera vede do v.
Q.E.D.

Nejdelsi uzavieny orientovany tah v G je eulerovsky. Jinak (obdobné jako v neori-
entovaném piipadé, schematicky):
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Po pouziti lemmatu a odstranéni hran tahu bychom vsak nasli jesté dalsi jiny uza-
vieny orientovany tah, diky souvislosti ma alespon jeden spoleény vrchol. Pak ale
miuzeme oba tahy propojit do jednoho delsiho uzavieného tahu.
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